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Ађз^гас! 

\Уе сопвШег а пеи1;га1 ћарклс! рори1аГшп ^ћозе §епегаГшпб аге поГ оуег1аррт§ апс! тоћобе 
81ге 18 1аг§е апс! сопз1;апиу оГ N тс1ћас1иа1з. Апу §епега!;шп 13 гер1асес1 ћу а пеш опе апс! апу 
тс1ћас1иа1 ћаз а зт§1е рагепГ. \Уе с!о поГ сћоозе Ше з^осћазГш ги1е ^ћшћ азб1§пз Ље пипЉег оГ 
оГГбрпп§б 1;о апу тсћУ1с1иа1 бтсе гебићб с1о по!; с1ерепс1 оп Гће с1е!;а11б оГ Ље с1упат1сб, апс1, аб а 
сопбе^иепсе, Гће тос!е1 18 рагатеГег Ггее. Тће §епеа1о|аса1 Ггее 18 уегу сотр1ех, апс! сћб1;апсеб 
ће^ееп тсћу1с1иа1б (питћег оГ ЈШпегаГшпб Ггот Гће соттоп апсевГог) аге сНб^гЉикес! ассогс1т§ 
1;о ргоћаШШу сшпзИу лућшћ гетатв гапс1от ш Ље Гћегтос1упатш ћтћ (1аг§е роршаиоп). \Уе 
§1Уе а Шеогеиса1 апс! питепса1 с!евсириоп оГ Љ1з сиб!;гЉииоп апс! \ге а1зо сопб1с1ег Гће с1упатша1 
азрес!;б оГ Гће ргоћ1ет с1езсгЉт§ Гће Пте етоЉГшп оГ Гће тах1тит апс! теап сћз^апсез т а зт§1е 
рори1аиоп. 

Расб: 87.23.К§, 05.40.-а 
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1. ШТКОБТЈСТКШ 



1п а рори1а!гоп ш!ћ абехиа1 гергосћгоИоп апу тс1ћас1иа1 ћаб а бт§1е рагеп! ш ргеугоиб 
§епега!гоп. II 1ће б12е рори1а!шп 18 сопб!ап1, боте о! 1ће тсћуИиак тау ћауе 1ће зате 
рагеп! апс1, 1ћегегоге, 1ће пингоег о! апсеб!огб о! ргевеп! рори1а!гоп о!есгеабеб П опе §оеб 
ћаскшагс! т 1ћпе. А1 а ћпће раб! 1ћпе опе ћаб сотр1е!е соа1ебсепсе апс1 а11 рори1а!шп ћаб 
а 81п§1е апсеб!ог. Тће §епеа1о§ша1 сћб1апсе ће!\уееп 1\уо тс1ћас1иа1б 18 б1тр1у 1ће питћег о! 
§епега!гоп8 гогт 1ће соттоп апсеб!ог. Тће гебићт§ §епеа1о§ша1 1гее 18 уегу сотр1ех апс! 
ћаб тапу ћгапсћеб, пеуег!ће1ебб, опе \уои1с! ехрес! 1ћа1 т 1ће ћтћ о! тћпће рори1а!гоп 
812е, зоте диапИИеб \Уои1с1 геасћ боте 1ћегтос1упатш с1е1ешћшб1ш уа1ие. Рог ехатр1е 
Шб соиИ ће ше саве гог 1ће ћгедиепсу о! §епеа1о§ша1 сћб1апсеб т а бш§1е рори1а!гоп ог, 
а! 1еаз1, гог 1ће теап §епеа1о§ша1 сћб1апсе оћ1а1пес1 сопб1с1егт§ а11 раћб о! тсћу1с1иа1б. 
Оп 1ће соп!гагу, 1ће ћгедиепсу о! сћб!апсеб т а бт§1е рори1а!гоп 18 гапсшт еуеп т 1ће 
1ћегтоо1упатш ћтћ. ТШб теаш 1ћа1 1ћ1б ћгедиепсу 18 сћћегеп! гог сћћегеп! рори1а!шпб 
апс! а1бо 1ће теап сћб!апсе оо1атес1 сопб1с1егт§ а11 раћб т а бт§1е рори1а!шп 1б гапсгот. 
Тћ1б поп бећ-ауега§ш§ ћећаушг 1б кпо\уп бтсе ргопеегш§ \Уогкб о! БепНа, Вебб1б апо! 
РећИ 0, 0|. 1п Шб рарег \уе сопб1с1ег оп1у 1ће §епеа1о§ша1 абрес!б о! 1ће ргоћшт, бтсе 
ти!а1гоп, а! 1ћ1б 1еуе1, 1б оп1у а теабиге о! §епеа1о§ша1 сћб!апсе 1ћгои§ћ НатттЈз; сћб!апсе. 

ће! иб с!ећпе 1ће тос1е1. \Уе сопб1с1ег а рори1а!шп \ућћ абехиа1 гергос1ис1гоп апс! \ућобе 
§епегаИопб аге по! оуег1аррт§ т Ите. Апу §епега1гоп 1б гер1асес! ћу а пе\у опе апс! 
апу то1ћас1иа1 ћаб а бт§1е рагеп!. Тће б12е о! 1ће рори1а!гоп 1б 1аг§е апс! сопб!ап11у о! 
N шс1ћас1иа1б, 1ћегегоге, 1ће ауега§е питћег о! оћбргт§ о! апу то1ћас1иа1 1б опе. Тће 
б!осћабИс ги1еб \ућшћ абб1§п 1ће пипгоег о! оћбргт^б 1о апу тс1ћас1иа1 сап ће сћобеп т 
тапу \уауб. 1п 1ас1, гевићб с1о по! с1ерепс1 оп 1ће с1е1аИб о! 1ћ1б ги1е, 1ће оп1у гедићетеп! 
18 1ћа1 1ће ргоћаћћћу о! ћау1п§ 1ће бате рагеп! 1ог 1\уо тсћуИиак тиб! ће о! огс1ег 
1/А 1ог 1аг§е N. Аб а сопбедиепсе о! 1ће 1геес1от т 1ће сћо1се о! 1ће ги1е, 1ће тос1е1 1б 
рагате!ег 1гее. Тћ1б 1б а 1ур1са1 бћиаИоп ћ гергос1исИоп 1ПУо1уеб а ћасИоп о! огс!ег 
о! 1ће рори1аИоп. То ће тоге с1еаг -ууе таке 1\уо ехатр1еб о! б!осћабИс с1упат1сб \ућ1сћ 
баИб!у 1ћ1б аббитрИоп. Р1гб1 ш1е: а! апу §епегаИоп опе ћаћ о! 1ће тсћу1с1иа1б (сћобеп 
а! гапс1от) ћаб по оћбрг1п§б апс! 1ће гетатт§ раг! ћаб 1\^о (бее јЗ|). ^ћћ 1ћ1б ш1е 1ће 
ргоћаћћћу о! ћау1п§ 1ће бате рагеп! 1б 1/(А — 1). Тће бесопс! ги1е (\Уп§ћ1-Р1бћег) 1б 1ћа1 
апу тсћу1с1иа1 1п 1ће пе\у §епегаИоп сћоовеб опе рагеп! а! гапс1от т 1ће ргеУ1оиб опе, 
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ШсшрепсшпИу оп 1ће сћоше о! 1ће оШегз. 1п Шб сазе 1ће ргоћаШШу о! ћауШ§ 1ће зате 
рагеШ гог 1;\уо Шс1ћас1иа1б 18 ехас11у 1/ЛГ. 

1п 4ћ18 рарег \ге оШаШ апа1у1ша1 апс1 питепса1 гебићб. Гог питепса1 гебићб \уе з\т- 
Ша1е а рорШаИоп о! 8оте ћипс1гес1 о! Шс1ћас1иа1б гог 10 7 §епега1гопб ассогс1Ш§ 1о \Уп§ћ1- 
Пзћег ги1е. Тће рорШаИоп 13 1аг§е епои§ћ 1о ауоШ ћпће б1ге сопесИопб апс1 Ите 18 
битс1еШ1у 1оп§ 1о ргоШ о! епгосНсћу гог бићбШШлшт затр1е ауега§еб \уЦ;ћ Ите ауега§ез. 
МоИсе Ља1; \уе \уШ изе 1ће \уог1с1 'теап' Ш1;епсНш5 теап оуег сННегеШ ШсНуШиак о! Ше 
бате рорШаИоп апс1 \уе \уШ изе 'ауега§е' 1о Ш1епс1 ауега§е оп тапу геаћгаИоп о! 1ће рор- 
ШаИоп ргосебб ог, едШуа1еШ1у, ћу епгосНсНу, ауега§е оп 1ће зате рорШаИоп еЛ с1ШегеШ 
Итеб. 

Тће ге1еуаШ диатШу 18 1ће гапс1от ргоћаШШу сшшИу (грс1) о! раћ сНб1;апсеб Ш а бШШе 
рорШаИоп. ТШб диашШу сННегб гог сННегеШ рорШаИопб апс1 сћап§ез Ш Ите гог а бШШе 
рорШаИоп. Тће а1т о! 1ће рарег 18 1о оШаШ 1ће б^аИбИсб о! Шб сшпбИу апс1 1о оШаШ 
зоте ШгогтаИопб аћоШ Иб с1упат1сб. 8ес1гоп 2, 3, 4 апс1 5 аге с1еуо!;ес1 1о Ше Шб! раг! о! 
Шб рго^гат \уШ1е бесИоп 6 1б с1еуо1ес1 1о ћб с1упат1са1 абрес!б. 

1п 1ће ћпа1 бесИоп \уе роШ1 оШ 1ће ореп ргоШетб апс! \уе сћбсибб 1ће роббЉ1е ге1еуапсе 
о! гебићб гог 1ће §епеа1о§у о! пШћосопс1па1 (тШМА) рорШаИопб. 

2. Б18ТШВ1ЈТ1СЖ ОГ РА1К Б18ТА1ЧСЕ 

Тће §епеа1о§ша1 1гее о! а рорШаИоп о! N ШсНуШиак 1б с1е1епШпес1 ћу сопб1с1егШ§ 1ће 
бе! о! а11 §епе1ша1 сНб1;апсеб ће1;\уееп 1ћет. Тће сНб1;апсе ое1\уееп 1\уо §Шеп ШсНуШиа1б 
1б 1ће шшгоег о! §епега1шпб 1гот 1ће соттоп апсеб1ог апс! бШсе 1ћеге аге А(А — 1)/2 
роббЉ1е раћб ^е ћауе 1о бресНу 7У(ЛГ — 1)/2 сНб1;апсеб. 

Гог 1аг§е N сНб!;апсеб аге ргорог1шпа1 1о N бо И 1б ибеШ1 1;о ге-бса1е 1ћет сНуШШ^ ћу N. 
&шШа1еШ1у »е сап бау 1ћа1 сНб!;апсеб аге с1ећпес1 аб Ше Ите 1гот 1ће соттоп апсеб!ог 
апс1 соп1етрогагу с1ећпе 1;1те аб 1ће питћег о! §епега1шпб сНуШео! ћу N. 

ће! иб са11 (1(а ђ јЗ) 1ће гебса1ес1 сНб1;апсе ће1\уееп Шс1ћас1иа1б а апс1 (5 Ш 1ће рори1а!шп. 
Ву с1ећпИ;шп И а апс1 јЗ соШсШе Ше сИб1;апсе уап1бћеб (с/(а,о;) = 0). Оп 1ће соШгагу, 1ог 
1\уо сНбИпс!; ШсНуШиак а апс1 /3 Ш 1ће бате §епега1шп опе ћаб 

Л(аЉ = Л(д(а\д(Р)) + ^ » (!) 
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\уНеге д(а) апс! д((3) аге ГНе Г\уо рагепГ тс1ћас1иа1б \уНшН сотс1с1е дуИН ргоћаоПИу 1/ЛГ апс! 
аге сИбГтсГ тс1ћас1иа1б а' апс! (3' \уИН ргоћаћПНу (7У — 1)/]У. 1п оГНег \гогс1б, <3(а,(3) = 1/ЛГ 
\уИН ргоћаћПИу 1/ЈУ апс! <Ј(а,/3) = <1(а',(3') + \уНН ргоћаШИу (И - 1)/ЈУ. 

Тће аћоуе едиаПоп еп1пе1у НеНпеб ГНе с1упаписб оГ ГНе рори1аГшп, апс! б1тр1у зГаГе ГНаГ 
ГНе гебса1ес1 сНзГапсе т ГНе пе\у §епегаГшп тсгеавез ћу 1/ЛГ \уИН гезресГ Го ГНе рагепГз 
сНзГапсе. ТН1б сћупаписб сап ће еабПу 81ти1а1ес1 апс1 аГ а §1Уеп Пте (тисћ 1аг§ег ГНап N 
т огс1ег Го Гог§е1 тШа1 сопсНГшпб) И сап ће бГоррес!. Тће сНбГапсеб ооГатес! аге сИГГегепГ 
Гог сНГГегепГ ранб апс1 ГНен Ггедиепсу сап ће са1си1аГес1. Рог НпИе N Ггедиепсу 18 б1тр1у 
ГНе пипшег оГ ра1Г8 т а §1Уеп рори1аГшп \уИН §1Уеп сНбГапсе х сНуИес! ћу ГНе ГоГа1 пипгоег 
7У(Л^ — 1)/2 оГ робзЉ1е рапб. 

Тћ18 Ггедиепсу тб1с1е а бт§1е рорикПгоп оГ 500 тсПуИиак сап ће зееп т П§. 1. 1Г 
18 штесНаГе Го оћбегуе ГНаГ Шб Ггедиепсу 18 диНе \уПс1, с1ие Го ГНе ГасГ ГНаГ тсНуИиак 
паГигаПу с1ибГег т 8ићрори1аГгоп. 1п ГасГ, тобГ оГ ГНе сНбГапсеб аббите а Ге\у оГ уа1иеб 
соггебропс1т§ Го Гће сНбГапсеб ћеГ\уееп Гће тајог бићрори1аГгопб. 

Опе соиИ ГНтк ГНаГ Шб бт§и1аг ћеНаугог теоиИ сћбарреаг т Гће ГНегтоНупаппс НтН 
оГ 1аг§е N. Оп Гће сопГгагу, поГ оп1у Гће 8т§и1агНу гетатб, ћиГ опе еабПу геаНгеб ГНаГ 
Шб Ггедиепсу гета1пб гапсГот, ћет§ сНГГегепГ Гог сИГГегепГ рори1аГгопб апс! сНГГегепГ Гог Гће 
бате рори1аГгоп аГ сИГГегепГ Гтгоз. 1пс1еес1, еуеп Гће теап сНбГапсе т а рори1аГгоп апс! Гће 
1аг§ебГ сИбГапсе т а рори1аГшпб аге гапсшт диапППеб 1п Гће Гћегтос1упат1с Нтћ аб »е 
шП1 бее т Гће пехГ бесГшп. 

ћеГ иб бГгебб а§а1п, ГћаГ \^е ибе ћегеаГГег 'теап' тГепсИп§ теап оуег сИГГегепГ раћб 
оГ Гће бате рори1аГшп апс1 »е ибе 'ауега§е' Го тГепс! ауега§е оп тапу геаН^аГшп оГ Гће 
рори1аГшп ргосебз ог, еди1уа1епПу ћу ег§осИсП;у, ауега§е оп ГНе бате рори1аПоп аГ сИГГегепГ 
Птеб. Ауега§е ће 1псИса1;ес1 ћу < • >. 

1п брП;е оГ ГНе Ггедиепсу сап сопб1с1ег ГНе с1епб1Гу с/(ж) 

= М Ј_ 1} Е б(х - Ј(а, (3)) , (2) 

дуеге ГНе б 1псИсаГеб ГНе Бпас с1еИа ГипсГшп. 

ТН1б диапПГу 1б б1тр1у ге1аГес1 Го ГНе Ггедиепсу бтсе с/(ж) Лх 1б ГНе питћег оГ ранб шНобе 
сИбГапсе Неб т ГНе 1пГегуа1 [х — + сИуИес! ћу ГНе ГоГа1 питћег 7У(7У — 1)/2. 

ТНе гапПот апс! б1п§и1аг паГиге оГ ГНе ПепбНу гета1пб 1п ГНе N-^00 НтИ апс! И 1б тисН 
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сИзШпсе 



ПС 1: Еге^иепсу д(ж) Ах оГ сћб!апсеб ш а зш§1е рори1а!гоп. Неге сотри!е 1ћ1б диапШу гог 
а рори1а!гоп оГ 500 тс11У1с1иа1б. Моб! оГ 1ће сћб!апсеб аббите а (еш оГ уа1иеб соггебропсћп§ 1о 
1ће сћб!апсеб ће!\уееп тајог бићрори1а!гопб. МоИсе 1ћа1 1ћ1б Гге^иепсу 18 уегу сћћегеп! Ггот ћб 
ауега^е ехр(— х) <1х. 



1ће 8ате о! 1ћа1 о! 1ће оуег1ар тпсИоп т теап пеИ брт §1аббеб. 1п &,с1, ћо!ћ бћо\у бћш1аг 
поп бе1^-ауега§1п§ ргорегИеб. 1пс1еео1, 1ће сотр1е!е бресШсаИоп о! 1ће б1аИс ргорегИеб о! 
1ће тос1е1 \уоиИ ће геасћес! И опе соиИ ће аћ1е 1о §1Уе 1ће ргоћаШИу сћб!гЉи1гоп о! 
д(ж). \Уе роб!ропе Шб §оа1 1о бесИоп 5 апс! \уе оп1у сотри!е т Шб бесИоп 1ће ауега§е 
о! 1ће сктбИу <д(ж)> апс1, т пех! 1\уо бесИош, 1ће сћб1гЉи1гоп о! 1ће 1аг§еб1 сћб!апсе 
(1ће сћб!гЉи1гоп о! 1ће тахшшт о! 1ће биррог! о! ц(х) ) апс! 1ће пгб! 1\уо тотеп!б о! 1ће 
сИб1гЉи1гоп о! 1ће теап сћб1апсе. 

ће! иб по\у с1епуе 1ће ауега§е сгопбИу <д(х)>. Ву ибт§ едиаИоп (ЈТЈ апс! 1акт§ 1ће 
ауега§е опе ћаб 



< ехр(гЛ с?(а, (3)) > 



— ^ехр( — ) <ехр(гА<2(а',/?')) > + — 



(3) 
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Зшсе Ље 1\уо ехрес1а1гоп а1 Ље \еИ апо! п§ћ1 81с1е о!' Ље аћоуе едиаИоп (јЗЈ) аге едиа1, 
1егтб о{ огс!ег 1 сћбарреаг апс! оп1у 1егтб о{ ого!ег тиб1 ће ге1атес1. Опе §е!б 



< ехр(гЛс?(а,/3)) >= — . (4) 

Тћ18 гевић, \ућ1сћ ћо1с1б гог 1аг§е N , ћпрћеб ћу Роипег туегбгоп, Ља1 Ље ауега§е ргоћ- 
аћћћу о1еп8ћу гог с?(а,/3) (ће. <б(х — (1(а,(3))>) 18 81тр1у ехр(— х). \Уе гетагк 1ћа1 Љ1з 
18 по! Ље с1епбћу о! Ље сћб!апсеб тб1с1е а бт§1е 1аг§е рори1а!гоп ћи! Ље ауега§е сћб!гЉи- 
1гоп о! 1\уо шсћУ1с1иа1 сћ81апсе батр1ес! оуег тапу б1осћабИса11у едшуа1еп! рорикћлопб ог, 
\ућ1сћ 1б Ље бате, батр1ес1 оуег Ље бате рори1а1к>п а! тапу сћгТегеп! Итез. 

ЈМоИсе 1ћа1 1ш8 гезш! \уаб аћеаау 1трћсШу гоипа ш д. 1п Тас!, т [?|], Ље §епеИс 
оуег1ар о(а,(3) оТ1\уо тс1ћас1иа1б 1б с1е1егтћц811са11у аббос1а1ес1 1о Ље §епеа1о§1са1 сш1апсе 
ћу о(а, (3) = ехр(— с1(а, (3)/\) апа Ље ргоћаћћћу с1епбћу гог о(а, (3) 18 §1Уеп аб Лж л_1 \ућкћ 
1б сћгесИу оћ1атао1е Тгот Ље скшбћу ехр(— х) гог Ље сћ81апсе. Тће с1е1епшшб11с ге1а!гоп 
ће1\уееп сћб!апсе апс1 оуег1ар 1б с1ие 1о Ље тћпће §епоте ћтћ апс1 Л 1б б1тр1у Ље туегбе 
оТ Ље нш1а1к>п га!е. ће! ш тепИоп 1ћа1 Ље Наттт§ сћб!апсе 1б 1теаг1у аббос1а1ес1 1о Ље 
оуег1ар ћу 1 — о(а, (3). 1п сопс1ибгоп, опе сап еабћу ипс1егб1апс1 1ћа1 аћ Ље сотр1ех ћећаугог 
о{ Ље §епеИс оТ Ље рори1а!гопб 1б с1ие 1о Ље сотр1ехћу оТ Ље б!гис1иге о{ Ље §епеа1о§1са1 
1гее, Ље го1е оТ тдћаИоп ћет§ бћпрТу ассошкес! ћу Ље ге1а!гопб о(а, (3) = ехр(— д>(а, јЗ)/\). 

\Уе аге ћпаћу аћ1е 1о сотри!е Ље ауега§е аепбћу ибт§ <б(х — с/(а, /?))>= ехр(— х). 
1п Тас1, И 1б 1ттесћа1е 

2 

< Ф) >= М ( М _ ђ X! < б ( х - ^( а > Р)) >= ех р(-^) • (5) 

Тћ1б бтооЉ ауега§е с1епбћу 1б сотр1е!;е1у сћћегеп!; ћот а 1ур1са1 батр1е. То арргес1а!;е 
Љ1б Гас!; 1б ибет1 1;о 1оок а§аш а!; П§. 1 дтеге Ље ћедиепсу д(ж) Ах 1б р1о!;1;ес1. Тће тоб!; 
1трог1;ап1; сопбедиепсеб о{ Љ1б гапс1отпебб т\\ ће сћбсиббео! 1п Ље пех1 бесИоп. 

3. Б18ТШВПТ10К ОГ МЕАК МАХ1МТЈМ Б18ТАКСЕ8 

ће1 иб т1гос1исе по» 1»о ^иапИИеб \ућ1сћ бтЉеИсаћу с1ебспће 1ће "Љегтос1упат1с" 
б1;а!;е о^ а рори1аИоп. 

Тће ћгб! 1б Ље теап сћб1апсе 
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\ућшћ 18 бћпрГу Ље теап оп а бт§1е рори1а!шп (апс! а! а §1Уеп Љпе) о! Ље т1егпа1 
сћб1апсеб сопб1с1егш§ а11 Ље А^ЈУ — 1)/2 роббЉ1е ра1гб. Тће аћоуе едиаИоп сап ће б1тр1у 
ге\уп!1еп аб Л = Ј уд(у) Лу. 8тсе Ље ргоћаћИћу с1епб11у д(у) 18 гапс!от \уе ехрес! 1ћа1 
18 ако гапс!от. 

Тће бесопс! диапШу 1б Ље тах1тит сћб1апсе 



тах с1(а, в) 

{«,/3} 



(7) 



\ућшћ 1б Ље 1аг§еб1 сћб1апсе т а бт§1е рори1а!шп, ће. Ље тах1тит о! Ље биррог! о! 
д(у). А§ат, аб а сопбедиепсе о! Ље гапс!отпебб о! Ље с1епб11у д(у) \уе ехрес! 1ћа1 (1 тах 
18 а1бо гапс!от. Тћ1б диапШу сап ће т!егрге1ес1 аб Ље Ите ггот Ље соттоп апсеб!ог 
о! Ље \ућо1е рори1а!шп апс! И ћав ап еУ1с1еп1 ге1еуапсе т ра1еоп1о1о§у. 1п Гас!, тШМА 
о! а бт§1е брес1еб 1б оп1у 1гап8тг11ес1 ћу 1ета1е апс1, Љегегоге, сап ће сопб1с1егес1 аб ап 
ћар1о1с1 рори1а!шп. Гог \ућа! сопсегпб Ното 8ар1епб, с1 тах Ј8 Ље Ите ггот Ље се1ећга1ес1 
1шЉосопс1па1 Еуе. 

Тћ1б 1\уо диапИИеб сап ће бЉсћес! ш Ље соп!ех! о! Ље соа!ебсепсе ргоШет \ућшћ ћаб 
ћееп \ујс!е1у туеб1Јка!ес1 т а пинЉег о! рарегб т Ље 1аб1 1\уо с!есас1е8 Ј2|, 



17 



18, 



21 



ИЈ1ЈИЈШ «1111^11 1Ш8 

,У,0 0,0,0, 



19| |. \Уе \уШ соте ћаск 1о 



апс! 1б бШ1 1пуеб11§а1ес1 т ргевеп! Итеб 
Љ1б арргоасћ т пех! 1\уо бесИопб. 

ВоЉ Ље сћб1апсеб с1 апс! с1 тах аге гапс!от диапИИеб еуеп ш Ље тћш1е рори1а- 
1гоп б12е ћтИ апс! оиг §оа1 1б 1о ћпс! 1ће1г с1епбћу сћб1гЉи1шпб р(х) =<б(х — с1)> апс! 
р т ах(х) =<б(х — с1 тах )>- ^е ћауе сотри!ес! 1ћет питепсаћу, Иега1т§ Ље сГупанпсб (ЈТЈ) 
гог 10 7 §епега!шпб гог а рори1а!шп о1 N = 100 тсНуШиакб. Тће гевићб аге бћо\уп ш П§. 
2. даћеге ћоЉ Ље питепса1 с^епбШеб аге р1о!1ес1. 

Тће ЉеогеИса1 р тах (х) \уШ ће оо1ашес1 т пех! бесИоп гог а 1ћегтос1упат1с (И = оо) 
рорШаИоп апс! И 1б а1бо р1о11ес! т П§ 1. СотсШепсе ће1\уееп питепса1 апс! ЉеогеИса1 
с1епбИу ргоуеб 1ћа1 = 100 сап ће аћеас1у сопб1с1егес1 1аг§е. 

Оп Ље соп!гагу, \уе ћауе по! ћееп аћ1е 1о с!ес1исе ЉеогеИсаПу Ље с1епбИу р(х). КеуегЉе- 
1е88, ше сотри!е Иб 1\уо ћгб! тотеп!б апс! \уе бћо\у ћо\у И сап ће с!опе т рг1пс1р1е апс! \ућћ а 
1о1 о! \уогк 1ог ћ1§ћег тотеп!б. Пгб! поИсе 1ћа1 1гот (јПЈ) опе ћаб <(1>=<с1(а, /3)>= 1. А1бо 
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1 2 3 4 5 6 

сНзШпсе 



ПС. 2: РгоћаћШГу аепбћу Гог Гће тах1тит сћбГапсе (+) апс! Гог Гће теап сћбГапсе (х). Тће 
Г\то аепбћлеб аге сотриГеа ибт§ а батр1е геби1Гт§ Ггот Гће аупаписб оГ а рори1аГшп оГ 100 
таћлаиа1б Гог 10 7 §епегаГшпб. Тће Гић ћпе соггебропаб Го Гће ГћеогеПса1 ргоћаћШГу аепбћу Гог 
Гће тахћтшт сћбГапсе (./V = оо). 8шсе Гће етршса1 аепвћу соггебропс1б Го 100 таћлаиак оп1у, 
\те аесЈисе ГћаГ а рорШаГшп б12е оГ 100 1б биГћс1епГ1у 1аг§е Го аебГгоу ћшГе б1ге еГГесГб. 

поПсе ГћаГ т ГНе ГНегтос1упаппс НпиГ, а§ат &от (ЈПЈ), опе Наз <с1 2 >=<с1(а, јЗ) с?(7, б)> 
\уНеге а, /3, 7 апс! б аге а11 сНзГтсГ. 1п ГасГ, Гегтз т \уШсН Г\уо ог тоге Шс1ћасша1б сошсИе 
аге пе§Н§Љ1е бШсе ГНеу §Ше а сопГгЉиГкт о! огс!ег 1/ЛГ Го <о? 2 >. 

ТИеп, \уе сап ше а§аШ едиаГшп (ЈТЈ) ш огс!ег Го сотриГе ГНе диапППеб <с1(а, (3)с1((3, ј)>. 
То геасИ ГШб §оа1 опе б1тр1у Наб Го Гаке ШГо ассоипГ ГНаГ апу о! ГНе раћб \уШсН сап Не 
Гогтес! Ну Г\уо о! ГНе Гоиг ШсНуШиак а, (3, 7 апс! б шау Иауе соШсШШ^ рагепГб уИГН 
ргоИаИШГу о! огс!ег 1/ЛГ. ТИе рпЉаНШГу ГНаГ шоге ГНеп Г\уо рагепГб соШсШе 18 о! Ш§Нег 
огс!ег апс! сап Ие пе§1есГес1. ТИеп, шГН ГИе заше ргосес!иге \уШсН 1еас1 Го (@Ј), (Гегтб о! 
огс!ег 1 сНбарреаг апсГ оп1у ГНове о! огс!ег 1/Л/" аге геГаШес!) опе Ипс18 
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6 < с1(а,(3)с1(^,б) >=4 < с1(а,(3)с1((3,^) > +2 < <Ца,0) > . (8) 

А§аш е^иакшп (ЈЦ сап ће шес1 ш огс1ег 1о сотри1е Ље диапШу < (1(а, (3)<1(јЗ, 7) > апс1 
оћкаш &от 1егтб о! огс1ег 1/А 

3 < <г(а, 7) >=< с/ 2 (а, /3) > +2 < с1(а, (3) > . (9) 

Ртаћу, 1гот (јЦ) по! оп1у опе ћаз <с1(а, (3)>= 1 ћик а1зо <с1 2 (а, (3)>= 2. 
8о1уш§ Шб 81тр1е буб!ет о! едиакшпб опе §е!;в <с1(а, јЗ)с1(јЗ,^)>=А/?> апс1 
<с1(а, (3)с1(^ , б)>= 11/9 \ућшћ 1трћеб <(1 2 >=<(1(а, (3)с1(^, б)>= 11/9. 8иттап2т§: 

<с1>=1, < с1 2 >= — , (10) 

9 

\ућшћ со1пс1с1е шИа Ље питепса1 уашеб оћ1;атес1 1гот Ше б1гт§ о! 10 7 §епегаИоп8. Тће 
аћоуе гезићб аге ге1а!;ес1 1о 1ћобе т |0] \ућеге апа1о§оиб диапШлеб аге сотри1ес1 гог 1ће 
теап оуег1ар о! а рори1а!гоп. 

ће! из ћпаПу тепИоп, 1ћа1 ћ1§ћег тотеп!б сап ће сотри1ес1 ибт§ 1ће бате б!га1;е§у. 
Тће гебић сап ће а1\уауб 1оипс1 ћу бо1ут§ а буб1ет о! ћпеаг едиаИопб. Тће ргоИет 1б 1ћа1 
Ше пингоег о! едиаИош т 1ће буб!ет §го\Уб ехропепИаћу \ућћ 1ће ро\уег о! 1ће тотеп!. 

4. СОА1.Е8СЕГЧСЕ 

Тће соп!;еп1; о! 1ћ1б бесИоп 1б с1еуо1ес1 1о 1ће тоб!; бШсћес! ргоМет гог 1ћ1б тос1е1: 1ће 



соа 



12 



ебсеп1. Тће 1с1еа 1б уегу б1тр1е апс! §оеб ћаск 1о 1ће рарегб о! Ј. Р. С. Клшрпап 



13, 



14| | апс! боте гебићб ћаб ћееп а1бо тскгоепсктИу сћбсоуегес! т 



П. 



Сопб1с1ег а батр1е о! п тсћу1с1иа1б т а рори1а1;гоп о! б1ге N. Тће ргоћаШћу Љак Шеу аћ 
ћауе сћпегеп! рагеп1;б ш Ље ргеугош §епегаИоп 1б П&=о (1 — 77)- Тћегегоге, Ље ргоћаћПћу 
Ља1 Љеп апсебШгб аге бШ1 аћ сћћегеп! ш а раб! Ите I сопебропс1т§ 1о ^А §епега1шпб 
I 8 [Ш=о (1 — Н N 1б 1аг§е сотрагес! 1о п Шб диапШу 1б арргох1та1е1у ехр(— с п Г) 

шћеге с п = п ^ п ~ 1 ^ . ТћегеЊге, 1ће ауега§е ргоћаћћћу с1епбћу 1ог ћгб! соа1ебсепсе 1б 



Рп(*) = с п ехр(-с„^) . (11) 
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Тћ18 ехргеббкт 1б 1ће ргоћасИћу скшбћу гог 1ће ћгб! раб! 1ћпе а! •даћшћ 1ће апсеб!огб о! 
1ће п тсћу1с1иа1б гео!исе 1о п — 1. 1п раг!ши1аг, гог п = 2 опе а1бо ге-оћ!ат 1ће ргооаНШу 
с1епбћ;у ехр(— х) гог 1ће сћб!апсе о! а раћ о! ШсћуШиак аћеао1у гоипс! т бесИоп 2. 

А1 1ће гапс1от Ите т п сћб1пои1ес1 ассогс!т§ 1о 1ће ехропепИа1 о! рагате!ег с„, 1ће 
шшгоег о! апсеб1ог 18 п — 1 апс! опе ћаб 1о §о ћаск ап ехропепИаћу сћб1гЉи1ес1 Ите т п _1 
о! рагате!ег с п _1 ћегоге тг1ћег соа1ебсепсе апо! бо оп. Тћегегоге, 1ће још. ргоћаШШу 
с1епбћу 1\к= т +1 РкЏк) §^еб 1ће з^аИбИсз гог биссеббШе соа1ебсепсе 1ћпеб 

Т п > Т п _1 , Т т _|_1 

ипШ 1ће пингоег о! апсеб!ог гестсеб 1о т. ТШб _б 1ће соге о! 1ће се1ећга1ес1 соа1ебсеп1, 
•\уШсћ 1б тобИу аббос_а1ес1 1о 1ће пате о! 1ће ргоћаћШб! Ј.Г.С КШ§тап. 

II опе \уап!б 1о кполу 1ће с1епб_1у с1_б1гЉи1гоп о! Ите гог п Шсћу_с1иа1б 1о соа1ебсепсе 1о 
т апсеб!ог опе б_тр1у ћаб 1о сотрШе 1ће сопуоШИоп о! 1ће п — т биссеббШе ехропеп!_а1б. 
1п о!ћег ауогЉ 1Шб гапс1от Ите _б бшгогу 1ће бит Ј2к=т+1 Т к- 

Тће сошрШаИоп о! 1ће Ите (1 тах песеббагу 1ог 1ће апсеб!огб о! а11 Шс1ћас1иа1б N о! а 
рорШаИоп 1о гес1исе 1о т пеес1б боте саге Ш с1еаћп§ лућћ ћтћб бћгое, т 1Шб сабе, п = N. 
Меуег1ће1ебб, _ог 1аг§е /V, опе еабћу оШаШб с1 тах = Ј2'к=т+1 Т к- 

1п огс!ег 1о сотри!е ехрћсШу 1ће б!а1_б1_сб 1ог А тах 1е1 иб с1ећпе р п (х) аб 1ће Ите с1епбИу 
о1_б1гЉи1шп о! 1ћпе 1ог сотр1е!е соа1ебсепсе о! п Шсћу_с1иа1б 1о а бШ§1е апсеб!ог. \Уе ћауе 
1ће сотшШИоп 

р п {х) = [ (Ир п (х) р п „ х (1-х) , (12) 
ш!ћ 1ће оћушиб р^(х) = Р2(х) = ехр(— х). Тћеп, 1ће о1епбИу 1ог А, тах _б бћпрГу 

Ртах(х) = ћт р п (х) . (13) 

1п Аррепсћх 1 \^е сотри!е ехрћсШу 1ће сопуо1и!шп ()12|) апс! ^е оћ!а1п 1ће бшгркз бит 
гергебеп1аИоп 1ог 1ће соа1ебсеп! ргоћаћћћу с1епбИу р п (х): 

Рп(х) = Е (-1)' (2* - 1) сЛ П — - ехр{- с г х} . (14) 

1=2 \з=1 П ~^ 3 / 

1п 1ће ћтћ п — > оо опе оћ!атб 1ће с1епбћу 1ог & тах 

оо 

Ртах(х) = Ј2 (-1)' (2/ - 1) с г ехр{- с г х) . (15) 

1=2 
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ТШб 1ћеогеИса1 с1еп8Иу (бее ако |4|,|7( апс! уегу гесепИу |3,Шј) 18 рк>11ес1 ш П§ 2. "^ћеге И 
1б сотрагес! тЉ 1ће с1епбИу оћ1атес1 ћу ше 8Ш1ша1шп о! а рори1а!шп о! 100 тсћуШиак. 
Аб аћеас1у тепИопес!, 1ће 1ас1 1ћа1 1ћеу сотс1с1е зо ргес1зе1у сап ће сопб1с1егес1 1ш1ћег 
еУ1с1епсе 1ћа1 N = 100 18 зитаепИу 1аг§е 1ћа1 ћш!е 812е е&зс! аге пе§ћ§Љ1е. 

ЈЧоИсе 1ћа1 1ћ18 гевш! 18 1аг ћот ћет§ сотр1е!е, зтсе И §1уев 1ће сћб1гЉи1шп о! 1ће 
тах1тит сћ81апсе Л тах о! 1ће биррог! о! д(х) ћи1 Н с1оеб по! §1уе тоге §епега1 тгогтаИопб 
оп 1ће сћ81гЉи1гоп о! 1ће скшбћу д(ж) Ибећ. Тћ1б ргоИет \уШ ће 1асес1 ш пех! зесИоп. 

Вегоге епсћп§ 1Шб бесИоп \уе \Уои1с1 ћке 1о сотр1е!е 1ће с1ебспр1шп о! 1ће соа1ебсеп! 
ргосебб ћу сопб1с1егт§ 1ће тшЉег о! оћбргт§б о! апу о! 1ће апсеб!огб. Зирробе 1ћа1 1ће 
1о1а1 пипЉег о! тс1ћасша1б т ргебеп! §епега1шп 1б ЛГ, 1ћеп, апу о! 1ће т апсеб!огб ћаб, т 
ргебеп! §епега!гоп, а тшЉег ч]™ N о! оћбргт§б (\ућћ г = 1, 2, т апс! ш1ћ Ј2Т=1 = !)• 
8иссебб1уе соа1ебсепсе гес1исеб 1ће пинЉег о! апсеб!огб 1о т — 1 апс1 опе ћаб 1ћа1 апу о! 
1ћет ћаб г]Т~ 1 N оћбргт§б т ргебеп! рорШаИоп ЧТ~ Х = !)■ Тћебе 1аб1 шшЉегб аге 

бисћ 1ћа1 т — 2 о! 1ћет аге 1ће бате о! 1ће г)™" апс! опе 1б 1ће бит о! 1ће 1\уо гетатт§ о! 
1ће г]\, соггебропсћп§1у 1о 1ће раћ \ућшћ ћауе та!сћес1 т а бт§1е апсеб!ог. Тћ1б ги1е сап 
ће Иега1ес1 ипШ 1ће шшЉег о! апсеб!огб гес1исеб 1о а бт§1е опе. 

Тћегегоге, 1ће соа1ебсеп! р1с!иге 1б сотр1е!ес1 ћу сопбИегт^; 1ћ1б гапс1от ги1е \ућшћ 
регтћб 1о оћ!ат 1ће гј™ , ....г]Т~{ 1гот 1ће Г]™,....г] т гог апу т < п. Тће ги1е ћеш§ 
б1тр1у 1ћа1 а! апу б!ер 1\уо о! 1ће пипЉегб аге сћовеп а! гапс1от апс! биттес!, \ућће 1ће 
о!ћегб аге 1е11 ипсћап§ес1. КоИсе 1ћа1 1ћ1б раг! о! 1ће соа1ебсеп! ргосебб 1б тс1ерепс1еп! 
1огт 1ће гапс1от Итеб Т\, г 2 , ...т п . 



5. 8ТАТ18Т1С8 ОГ ТНЕ КА^БОМ БЕ^81ТУ 



\Уе ћауе бееп 1ћа1 1ће Ите опе ћаб 1о §о ћаск\уагс1 т огс1ег 1ћа1 1ће апсеб!огб о! аћ 
N тсћу1с1иа1б о! а рори1а!шп гес1исеб 1о т 1б д т+ 1 = Ј2к"= т +1 Т 1- ш сабе, апу о! 1ће 
т тсћу1с1иа1б ће 1ће апсеб!ог о! а питћег г]™ 1 N о! шсћу1с1иа1б (г = 1,2, ...,т) т!ћ 
Ј2Т=1 "Т = 1- ш °Љег луогс1б, апу о! 1ће т апсеб!ог шћ ће а! 1ће ћаб1б о! а ћгапсћ шћћ 
а пинтег ч]™ 1 N о! ћпа1 оћбргт§б. 8иссебб1уе соа1ебсепсе гес1исеб 1ће тшЉег о! апсеб!огб 
1о т — 1, \ућ1сћ теапб 1ће ћгапсћеб о! 1\уо о! 1ће т апсеб!огб аге поау бић-ћгапсћеб о! а 
бт§1е опе. 

\Уе сап по\у еабИу бее ћо\у сћб!апсеб аге сћб1гЉи1ес1 ш а рори1а!шп. А1 а раб! Ите д 2 ^е 
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ћауе 1ћа1 1ће 1аб1; 1\уо соттоп апсеб1;ог8, апу о( 1ћет \ућ.ћ а питћег о! ћпа1 оЉргт§б гј\ 
апс! гј2 та!сћ т а зт§1е апсеб!ог. Тћегећоге, Љеге аге (гЦ N ) (ц\ ЛГ) ра1гб \ућобе сћз^апсе 
18 д 2 ^ућшћ теапб 1ћа1 1ће ћасћшп о! раћб \ућобе сћб^апсе 1б д 2 1б р 2 = 2гЦ ц\ ассогсћп§ 1о 
1ће 1ас1 ша! ше 1;о1;а1 питћег о! раћб 1б Л^(7У — 1)/2. 

А1 а ра&к Ите д 3 \уе ћауе ша! 1\уо о! ше 1аб1 1ћгее соттоп апсеб1огб та!;сћ ш а 8т§1е 
апсеб1ог. Тћећ ћпа1 оЊргт§б ће!оге та1сћш§ аге т]\, ц\ апс! гј^. Опе о! 1ћебе 1ћгее 
питћегб едиа1б г]\ ог гЦ апс! 1ће бит о! ше о1ћег тлуо (бау г$ апс! гф едиа1б гће гетатт§ 
опе о! ц\ апс! ц\. Тће ггаскшп о! раћб \ућобе сћб^апсе 18 д 3 18 р 3 = 2ц^Цј. 

Тћеп \уе §о оп апо! ак Ите д т \уе ћауе тћа! тлуо о! тће 1аб1 т соттоп апсеб1огб та1сћ 
т а 8т§1е опе. Тће пшттегб о! тћећ огг8ргт§8 ће!оге та1сћт§ аге ц™, ц™, ■ ■■■Ц™. Тћеге 
аге тп — 2 о! Љебе питћегб \ућшћ едиа1 т — 2 о! тће ц™~ х , ц^'^2, г}™~\2 апс! 1\уо (бау 
ц™ апс! ц™) \ућобе бит едиа1б 1.ће гетатт§ опе. Тће ггасИоп о! раћб даћобе сћб1апсе 18 
д т 18 р 3 = 2ц™ц™. 

П 18 по\у диће с1еаг ћо\у тће ргоћаглћту с1епбћу д(ж) 1оокб ћке. Рћб1, ћб биррог! 1б оп1у 
т 1ће гапо!от т!теб \ућћ 2 < к < оо апс! \ућеге = Ј2^к т 1- Зесопс!, т.ће ћастлоп о! 
раћб соггебропо1т§ 1о оћб1;апсеб <21,д 2 ... 18 р1,р 2 , ... \ућшћ бат1б!у Ј2к=1Рк = 1- 

Тћегећоге, тће ргоћаоШту с!епбћу д(х) 1б 

оо 

Ф) = Ј2р1 6 ( х - «) • ( 16 ) 

1=2 

N0^, \ућа1; \уе пеес! 1б 1;о §1Уе Ше б1а1;1б1;1Сб о! Ше пшттегб д 2 , д 3 , ... апс! р 2 ,р 3 , .... 

Тће ћгб! раг! о! 1;ћ18 рго§гат 1б б1тр1е. 1п 1ас1;, бтсе 1;ће ргоћаћИћу 1ог 1ће бедиепсе 
г 2 ,г 3 , ... 1б П^ 2 с к ехр(— Ск^к) апс 1 зтсе дг + 1 = Ф — т г \уе ћауе Ша! јот! ргоћаћПћу гог 
Ше бедиепсе д 2 , д 3 , ... 1б 

оо 

П с к ехр[- (А; - 1) д*] , (17) 

А;=2 

\ућеге ћ 1б аббитес! 1ћа1 > 9^+1 ■ 

Тће бесопс! раг1 о( Ше рго§гат 18 а ИШе тоге сПШсић. Пгб! \уе б1;гебб Ша! г 2 , т 3 , ... аге 
1пс1ерепс1еп1; 1гот 1;ће б12еб г/ј апс1, Шеге1оге, 1ће 1ће гапс!от бедиепсе р 2 ,р 3 , ... 1б 1пс1ереп- 
с!еп1; 1гот Ше бедиепсе д 2 , д 3 , ... . 

То оћ1ат 1ће б^аИбИсб 1ог р 2 ,р 3 , ... \уе ћауе 1;о сопб1с1ег Ше соа1ебсепсе ги1е 1ог гће г\\ 
с1ебсг1ћес1 а! 1ће епс! о! ргеушиб бесИоп. Ассогоћп§ 1;о ћ, опе ћаб ше сопс1П;шпа1 ргоћаћћћу 



12 



М^Г" 1 ) ••••) Лт-1 I ^Г) ■•••> ~т) ^уШсћ 1б сопб^ап! \ућепеуег 1ће ш1е 18 баИбћес! апс1 уаШбћеб 
е1бе\ућеге. 

Аббшпе Шак ше ћтћ о! ШШШе N ћо1с1б, ш 1Шб сазе ше питћегб Г] т , ■ ■■■Т] т та У аззите 
апу геа1 уаШе оп ~\ЈТ=\ "Т = 1- А1бо аззите 1ћа1 ше ргоћаШШу сшшћу д(г] т , ....,77™) 18 
сопб1ап1; оп ~Т = 1 апс 1 ^ашбћт^ е1бе\ућеге. Тћап, ше ргоћаШШу сшпбћу гог ше 
^(^Г -1 ) ••••) ^т-!) а 1 8 ° сопб1аШ оп ~2Т=1 ^Г -1 = 1 апс 1 ^аШбћШ§ е1бе\ућеге. ТШб рго рег ју 
сап ће еабћу уегШес1 ибШ§ ше аћоуе с!е8сгЉес1 сопсШгопа1 ргоћаШШу сшпбћу (бее а1бо |Д|). 

Тћегегоге, И ше ргоћаШШу с1епбћу д(т/", 77") 1б сопб1ап1 гог а §1уеп п 1ћеп гк 
1б сопб1ап1; гог апу т < п апс! 1ће ргосебб ги1е сап ће еабИу геуегбес!. 1п о!ћег 
\уогс1б, 1ће сопсШшпа1 ргоћаШШу р(г] т , г/™ | г/™ -1 , г) т ~\) сап ће сотрШес! ггот 
р(г] т ~ г , ....,г]Т~\\г] т , ....,г] т ) апс! д(г] т , ....,г) т ) . Тће ошу роШ1 \уШсћ пеес1 боше саге 
1б 1о бћо\у 1ћа1 гог ШШШе N 1ће сшпбћу д(^™, ....,г]^) 1б, Шс1еес1, сопб!ап1; гог а §Шеп гг . 
ТШб 1абк 1б ассошрћбћес! Ш Аррепсћх 2. 

1ЈбШ§ 1ће аћоуе гебићб \уе оШаШ \ућћ а бШгр1е са1сШа1гоп 1ћа1 1ће сопсШгопа1 скшбћу 
р(г] т , г] т | Т] т ~ х , г] т 2\) соггебропЉ 1о 1ће 1:о11о\уШ§ геуегбес! ги1е: опе сћоовеб а! 
гапс1от 1 < г < т — 1 \угш ргоћаШШу гЈТ~ 1 апс1 сШ г] т ~ 1 Ш 1\уо бе§теШб хпТ -1 апс 1 
(1 — х)г]Т~ х У\Шћ х ишгогтГу сћб!;гЉШес1 ће!\уееп апс! 1. Тћеп опе ћаб 1ћа1 1\уо о~ 1ће 
г] т , ....,г] т аге хпТ' 1 апс 1 (1 — х) 7 !^ 1 ^Ш1е 1ће о!ћегб т — 2 едиа1б 1ће гетаШШ§ т — 2 
оНће ^Г 1 ,--,^! 1 - 

Тћеге 1б а рш1иге 1ћа1 1б ивеШ1 1о бћогИу с1ебсгЉе 1ће ги1е. СопбШег а бдиаге \ућћ 
ипћагу биг!асе. Сћообе а роШ! У\Шћ ипИогш сћб!;гЉШшп ће^ееп апс1 1. РШ И оп 1ће 
ћаб1б о! 1ће бдиаге, 1ћеп ћ \уШ сШ 1ће шШагу бе§шеШб Ш 1\уо раг!б \уШсћ сап ће ШеШШес! 
\ућћ гЈ1 апс! ?72- Тћеге&ге, 1ће бћас1ес1 агеа Ш П§ За 1б р^. Тћеп сћообе а бесопс! роШ1 хз 
\ућћ ипИогт сћб!;гЉШшп ће1\уееп апс1 1. РШ И оп 1ће ћаб1б апс! И \уП1 ће Ш опе о! 1ће 
1\уо ргеушиб1у сгеа!ес1 бе§теп1б \ућћ ргоћаћИћу ргорог!шпа1 1о 1ћећ б1ге. РигШегтоге, 
1ће сШ Ш 1ће сћобеп бе§теШ \уШ ће ипИогт^ сћб!;гЉШес1 оп ћ. Тћеп, р 3 \уШ ће 1ће с1агкег 
бћас1ес1 агеа о! Р1§ Зћ. Тћеп сћоове а 1Шгс1 роШ1 х^ \ућћ ипИогт сћб1гЉШшп ће!;\уееп 
апс! 1. РШ ћ оп 1ће ћаб1б о! 1ће бдиаге апс! И; \уШ ће Ш опе о! 1ће 1ћгее ргеушиб1у сгеа!ес1 
бе§теп1б \ућћ ргоћаћПћу ргорог!шпа1 1о 1ће 1ћећ б12е. РигШегтоге, 1ће сШ Ш 1ће сћобеп 
бе§теп! \уШ ће иШ1огт1у сћб!;гЉШес1 оп ћ. Тћеп р^ \уШ ће 1ће с1агкеб1 бћас1ес1 агеа о! Р1§ 
Зс. Тћеп уои сап §о оп апс1 1ће \ућо1е бдиаге \уШ ће бћас1ес1 \ућеп 1ће орегаИоп 1б гереа!ес1 
Шћпће Итеб. 
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1п сопсћгбгоп, \уе ћауе 1ће сотр1е!е ги1е гог сопб1гис1т§ бтсе \уе ћауе 1ће јот! 
ргоћаоИИу гог 92, ,^3; ^тс! ћауе 1ће б1тр1е гше ехетрћћео! т П§. 3 гог 1ће јот! 
ргоћаћпИу гог р 2 , Рз, 

1пс1еес1, \уе аге по! аћ1е 1о ћпо1 ехрћсШу 1ћ18 бесопс! јот! ргоћаШИу скшбћу апс1, а! 
1ћ18 б!а§е, 1ће гебиИ 18 ћШе тоге 1ћап 1гапбгогтт§ а сотрћса!е гапо!от сћупанпсб (Ц) т 
а 81тр1ег гапсгот ги1е о! гереа1ео1 1гас1гопт§. 

Вегоге епо1т§ 1ћ1б бесИоп \уе \уои1о! ћке 1о таке зоте соттеп1б. 1Чо11се 1ћа1 1ће ауега§е 
уа1ие о! (1 та х (^тах Ј8 ^г) 18 <^тах>= 2, даћшћ теапз 1ћа1 а рори1а!гоп ћаб а соттоп 
апсеб1ог а1 а раб1 Ите \уШсћ соггебропс1б т ауега§е 1о 2А §епегаИопб. Оп 1ће о1ћег б1с1е, 
1ће Ите гог 1ће пингоег о! апсеб1огб 1о гес!исе 1о 1\уо 1б дз \ућћ <д 3 >= 1. Тћегегоге, 1ће 
пипгоег о! §епегаИоп опе ћаб 1о б!ер ћаск\уагс1 ш огс!ег 1ћа1 апсеб!огб гео!исе 1о а рап 1б N 
т ауега§е апс1, 1ћеп, И 1б песеббагу 1о б!ер ћаск\уагс1 N тоге §епега!гоп т ауега§е ћегоге 
апсеб!огб гес!исе 1о а бт§1е. ТШб а1бо шеапб 1ћа1 гог апу геаћгаИоп о! 1ће ргосебб, 1ће 
с1епбИу д(ж) ћаб ап 1бо1а1ес1 Бпас с1е11а соггебропсћп§ 1о 1ће шахшит сћб!апсе \ућће а11 
1ће гетатт§ биррог! 1б сопсеп1га1ес1 ш а бе§теп! \ућове б12е 1б, т ауега§е, опе ћаћ о! 1ће 
тах1тит сћб!апсе. 

Тћ1б шеапб 1ћа1 апу рори1а!шп па1шаћу брћ!б ш 1\уо бићрори1а1шп \ућшћ аге 1ће 
с1ебсепо1ап1б о! 1\уо сћћегеп! апсеб!огб. А11 1ће сћб!апсе ће1\уееп рап о! шсћуИиак 1гот 1ће 
1\уо сћћегеп! бићрорШаИоп соШсШе \ућћ 1ће тах1тит сћб!апсе Л тах Ш ауега§е 2, оп 1ће 
соп!гагу, 1ће сћб!апсеб ШбШе 1ће 1\уо бићрорШаИопб аге Ш ауега§е бтаћег 1ћап 1. ТШб 
сопбШегаИопб \уШ ћпс! а пгоИуаИоп ш 1ће ћпа1 сћбсиббгоп. 

6. тП\ГАМ1С8 

Тће сћупаппсб о! 1ће шос1е1 1б ш рппс1р1е уегу сошрћса1ес1, бШсе опе бћоиИ ће аШе 
1о с1ебсгЉе 1ће 1ппе еуоШИоп о! 1ће скшбИу ц{х). Аб а нгоге геасћаШе §оа1 опе соиИ 
1гу 1о с1ебсгЉе 1ће Ише еуоШИоп о! 1ће тах1шит сћб!апсе апс! о! 1ће теап сћб!апсе 
т а рорШаИоп. Тће ћећаушг о! 1ћебе диаШШеб 1б бћо\уп Ш П§.4 \ућеге \уе р1о! 1ће 
тах1шит сћб!апсе апс! теап сћб!апсе о! 1ће тсћу1с1иа1б о! а бт§1е рори1аИоп аб а тпсИоп 
о! Ите. Тће 1\уо сћб1апсеб гебић 1гот 1ће сћупанпсб о! а рори1а!шп о! N = 500 тсћу1с1иа1б 
§епега1ес1 гог 5000 §епегаИопб \уШсћ соггебропс! 1о а Ите 1а§ 10. МоИсе 1ћа1 ћо!ћ сћб1апсеб 
аге бићјес! 1о аћгир! пе§аИуе уаг1аИопб с1ие 1о 1ће ехИпсИоп о! 1аг§е бићрори1а1шпб. 1п 
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Х 2 1 Х 3 Х 2 1 Х 3 Х 4 Х 2 1 



ПС. 3: Тће рош!; х^ 18 сћозеп л^ћћ ишгогт шзЂгЉиМоп оп [0, 1] Шап Ше 8ћас1ес1 агеа т (а) 18 р2- 
Тће рот!; жз 18 а1зо сћозеп иш&гт шбГгЉиПоп оп [0, 1], Љеп, рз 18 Ље с!агкег бћас!ес1 агеа 
т (ћ). Тће рош^ Х4 18 а1бо сћобеп ^Ић ишГогт тв^гЉиПоп оп [0, 1], Љеп, р^ тл/Ш ће Ше с!агкеб1; 
бћас!ес1 агеа т (с). Тће \ућо1е б^иаге луШ ће бћас!ес1 \ућеп Ше орегаиоп 18 гереаГес! тћпће 1дте8 
соггебропсћп§1у 1о Ље {&с1 Ип.а& Ј2^Рг = 1- 

рагИси1аг 1ће тах1тит ш&ћапсе тсгеабеб сопб^апИу ипШ ћаз а 1аг§е пе§аИуе јитр с!ие 
1о 1ће ехИпскгоп о! опе о! Ше 1дуо 8иорори1а1гоп8 \ућгоћ аге сотрозес! оу 1ће оЊргт§б о! 
опе о! Ше 1аб1 1\уо апсеб!огб о! 1ће дућо1е рориМгоп. А1 тћ18 рот{; опе о! 1ће о!ћег апсеб!ог 
ђесоте 1ће 1аб1 соттоп апсеб!ог о! а11 рори1а!гоп апс! 1ће тах1тит шз^апсе 18 гес!исес1 
сопзедиепИу. 
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I I I I I I I I I I I 

500 1000 1500 2000 2500 3000 3500 4000 4500 5000 

Ите 

ПС 4: Махшит сИбЂапсе (Ги11 Нпе) апс1 апс! теап сИбЂапсе (б1абћес1 Нпе) оГ Гће тс1Мс1иа1б оГ а 
8т§1е рори1аГшп ав а ГипсГшп рго§гебб1Уе §епегаГшп питћег. Тће Глуо сћбГапсеб гезић Ггот Гће 
аупаппсб оГ а рори1аГшп оГ N = 500 тс1ћас1иа1б §епегаГес1 Гог 5000 §епегаГшпб (Гппе 1б питћег 
оГ §епегаГшпб сћу1с1ес1 ћу ./V). Тће бие оГ Гће рори1аГшп 18 биГћтепПу 1аг§е Го аебГгоу ћпће б1ге 
еГГесГб. МоГше ГћаГ ћоГћ сћбГапсеб аге бићјесГ Го аћгирГ пе§аПуе уапаГшпб с1ие Го Гће ехГшсГшп 
оГ 1аг§е бићрори1аГшпб. 

Тће Ји11 Ипе ш П§. 4 §1Уеб Гће тах1тит оНбГапсеб аГ а11 Птез, чућНе Гће тах1тит 
сНбГапсеб аГ Гће Пте о! јитрб соггезропс! Го гкб ге1аПуе тах1та. ГигГћегтоге, Гће јитр 
б12ез аге Гће оНтзгепсеб ћеГ\уееп ге1аПуе тах1та апс! бићбедиепГ ге1аПуе т1п1та оГ Гће 
бате 1и11 Нпе. 

Но\у аге оНбГгшиГес! јитрз апс! ге1аПуе тах1та? 1п огс1ег Го сотриГе Гће Јепбилеб о! 
Гћезе Г\уо диапГнНеб дае ћауе §епегаГео! а с1упат1сб гог а рорићиНоп о! 100 тоНуИиак гог 
10 7 §епегаИоп8 согге8ропсИп§ Го аћоиГ о! 10 5 ге1аНуе тах1та. ВоГћ ЈепбШеб аге р1о!1ес1 
т П§. 5. 

Тће ргоБаННГу о!епбИу 1ог Гће б1ге о!јитрб, бћо\уп т П§. 5, 18 сотраГЉ1е дуИћ ехр(— х) 
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ИС. 5: 1п Љ±8 р1с!;иге чте ћауе Ше ргоћаћћћу скпбћу о! 1ће тах1тит сћбГапсе (+) ак Ље Пте 
о! јитрз апс! Ље ргоћаћћћу Јепбћу 1ог Ље б1ге о! јитрз (х). Тће тах±тит сћбГапсеб а!; Ље 
Пте о! јитрб соггебропс! 1о тће ге1аПуе тахша о! Ље тахшит сћб1;апсе ргосевб (бее Е1§. 4). 
Тћебе с1епб±1;±еб (100 тс1±У1с1иа1б) аге сотриГес! Ггот а батр1е оГ 10 5 тах1та. Сотрапбоп 'ипГћ Гће 
Ги11 1те (Гће ЉеогеПса1 ргоћаћШГу с1епбћу Гог Гће тах1тит сћбГапсе) бћо^б ГћаГ Гће з^аИбИса! 
ргорегПеб оГ Ше тах1тит сћбГапсе апс! оГ Ше тах1тит сћбГапсе а! Гће Птеб оГ јитрв аге Гће 
вате. Тће ргоћаћћћу сјепзгку Гог Гће б1ге оГ јитрб (х) 18 сотрагес! ехр(— х). 



\ућ1сћ 18 ^иИе 8игрг18т§. 1п Гасг., И 18 Љие Ља1 Ље сЈепбИу о! сНзЂапсе ђе^ееп Ље 1аз1; 
Г.\уо апсебЉгб 18 ехр(— х), Бић, Љ1б 18 Љие т ауега^е ш!ћ геврес!; а §епепс Ите, апс! по!; 
песеббагИу а! Ље Љпеб о! јитрб. Еуеп тоге бигрпбт§ 1б Ља1 Ље етр±пса1 с1епбИу о! Ље 
тах1тит сНзЂапсе а! Ље Гјтев о! јитрб сотсИеб (Р±§. 5) шИа Ље Љеоге1лса1 сјепбгку 
(|15|). Тће весопс!, ш Гас!;, §1Уеб Ље з^аИбИсз о! Ље тах1тит с1епбћ;у а! а §епепс Љпе. 1п 
оЉег даогс!б, Ље Нгбг. 1б Ље с1епбИ;у о! Ље ге1атлуе тах1та о! Ље 1и11 Нпе т Р±§. 4, дућПе 
Ље бесопс! 1б Ље с±епбПу о! а11 Ље рошћб о! Ље бате 1и11 Нпе. 

Рта11у, луе •даоиИ Нпс! Ље зГ.атлбтлсб 1ог Ље 1а§8 ГЈеГдуееп јитрб. А§ат, т огс!ег Љ 
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сотри!е Шз с1епбИу \уе ћауе §епега1ес1 а сћупанпсб (ЦЈ) гог а рори1а!гоп о! 100 тсћу1с1иа1б 
гог 10 7 §епега!гопб соггебропсћп§ 1о аћои! 10 5 1а§8. Тће гевић, аб И сап ће зееп т П§. 6, 
18 1ћа1 1а§б ће!\уееп јитрб аге ехропепИаћу сћб1гЉи1ес1 ассогсћп§ 1о ехр(— х). 

1п огс!ег 1о ипс1егб1апс1 1ћ1б ћећаугог 1б битаеп! 1о сопб1с1ег 1ћа1 1ће Ите о! јитрб 1б 
\ућеп опе о! 1ће 1\уо бићрори1а1гоп соггебропо1т§ 1о 1ће 1\уо тоге гесеп! апсеб!огб о! аћ 
тсћу1с1иа1 ех1т§шбћ. Аббите 1ћа1 а! а §1Уеп Ите 1 1ће тшЉег о! 1ће тсћУ1с1иа1б ће1оп§1п§ 
1о 1ће 1\уо бићрори1а!гопб 1б уИ апо! (1 — у)М, 1ћеп а! 1ће пех! §епега!гоп (а! Ите Г+1/И) 
1ћ1б питћегб аге апс1 (1 — г)И. Аббитт§ \Уп§ћ-Пбћег ги1е \уе ћауе 1ћа1 1ће рпЉаНШу 
с1епбћу 1ог г §1уеп у 1б 



/ 



Р(г I У) 



(1 _ у) *<1-«) ^ (18) 



V 



N 

Иг 

\ућгоћ т рагИси1аг Шрћеб 1ће 1\уо го11о\ут§ сопсШгопа1 ехрес!а1гопб 1ог г апс! г 1 §1Уеп у: 

<(г\у)>=у <(г'\у)>=у 2 + У -^р^ . (19) 

II 1б по\у б1тр1е 1о сопб1шс! 1ће сћпшгоп ћгш! о! (јТНј) . 1п 1ас1, И \уе \уп!е х(1 + -јјг) = г 
апс! х(1) =у^е ћауе < х(1 + ±) - х(1) >= апс! < (х(1 + ±) - х(1)) 2 >= х{г) \ућгоћ 
сап ће \уп11еп т 1ће сопИшгоиб Ите 1тШ аб 



<1х(г) = уЈхЦ) (1 - х(г)) а-ш(г) , (20) 



\ућеге IV (I) 1б 1ће Вго\ушап тоИоп (бее а1бо [8Ј). 

А11 \ућа! \уе пеес! по\у 1о сотри!е 1ће б1аИбИсб о! 1ће 1а§б ће!\уееп ех!тс1гопб (\ућгоћ 
аге 1ће 1а§б ће!\уееп јитрб) 1б 1о сотри!е 1ће б1аИб1го о! 1ће ћ111т§ Итеб 1ог 1ћ1з ргосебб 
а! 1ће 1гопИег г = 0, 2 = 1. А11ег 1ће ргосебб геасћеб 1ће 1гопИег а пе\у ргосебб б!аг!б 
а! а рот! \ућгоћ 1б ишгопшу сћб1гЉи1ес1 ће!\уееп апс! 1. Тћ1б сћогое с1ерепс1б оп 1ће 
кпо\уп 1ас1 1ћа1 1ће 1\уо тат ћгапсћеб о! 1ће бићрори1а1гоп \ућгоћ ћауе бШУ1уео1 ћауе а 
б12е ишгопШу сћб1гЉи1ес1. 

1пс1еес1, 1ће б1аИбИс 1б б1тр1у ехропепИа1. 1п огс!ег 1о бћо\у 1ћ1б 1ас1 \уе ћауе бШш1а1ео1 
1ће аћоуе едиаИоп 1ог а Ите биЖаеп! 1о ћауе 10 5 ех1т!гопб (ћ111Ш§ Итеб). Тће гебићт§ 
рпЉаНШу с1епбИу 1б бћо\уп т П§. 6. \уеге ћ 1б а1бо р1о11ес1 1ће бате с1епбИу аб ћ гевићб 
1гот (Ц). 
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ПС 6: РгоћаћПИу Јепзћу Гог Ље 1а§ ће^ееп јитрз сотри!;ес1 ћот Ље §епега!ес1 с!упагшс8 о! 
100 1псИу1с1иа1з (х) апс! ргоћаћћћу Јепзћу о! 1а§з Бе1\тееп јитрз сотри1еа1 ћот Ше зшш1а1лоп 
о! 1ће ехћ 1ћпе 1ог Ше \У1епег ргосезз (+). Тће 1лто скпзШез аге ћо!ћ оо1ашес1 Ггот а затр1е о! 
10 5 1а§з апс! ћоЉ сотсИе т!ћ 1ће ехропепИа! Јепзћу ехр(— х). 



7. Б18С1Ј881(Ш 



ВеГоге сћбсибб1шг; Ље ореп ргоИетб сопсегшш^ 1ће тос!е1 т Љ±8 рарег, ше \УоиИ Ике 1;о 
соттепг еуеп!;иа1 ге1еуапсе о! сотр1ех рћепотепо1о§у 1ог ћш1о§1са1 аррћсаИопб. Оиг 
ехатр1е сопсегпз 1ће ибе о! тШпа т гесеп! ра1еоап1ћгоро1о§1са1 б1исНеб. \/Ућа1 такев 
тШКА т1;еге81;т§ 18 Љак ћ 18 тНегћес! оп1у &от Ље тоЉег апс! И гергос1исеб азехиаПу а!; 
уапапсе \\г±Љ пис1еаг Б^А, гНегегоге, гебиНб т Шб рарег зНоиИ арр1у 1о Н. 1п Шб беше, 
тШ^А о! а §1Уеп брес1еб \ШсН бћоиИ Не сопбИегб аб ап НарПИ рорНаИоп. РиггНегтоге, 
аббитт§ Ља1; тШ^А ти1;а1;еб а! а сопб!ап1; га1е, Ше пипгоег о! сННегепсеб т тШ^А 
Не1;\уееп 1\уо тсНуИиа1б 1б а теабиге о! гНећ §епеа1о§1са1 сНб!;апсе т та1;егпа1 1теа§е. ^е1 
иб Шиб1;га1;е оиг ехатр1е. 

1п 1;ће уеагб (гот 1997 1о 2000 боте тШКА 1гот Шее сШТегеп!; брес1теп о! Кеапс1ег1;а1 
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луаз ех!гас1ес1 



1510 пЉ о! 1ће ћурег-уапаИе ге§гоп (НУК1 апо! НУК2) 

\уеге атрћпес! шт§ Ро1утегазе Сћат КеасИоп (РСК). 

Т\уо сШЈегеп! тШ^А зедиепсез \уеге ех!гас1ес1 ггот 1ће ћгб! 5рес1теп. Рог 1ће пгз! 
зедиепсе тос1егп ћитапз сННегес! (гот еасћ о!ћег ш 8.0 ±3.1 розШопз, уућПе 1ће Кеапс1ег- 
1а1з сИНегес! т 27.0 ±2.2 розПгопз ггот тос1егп ћитапз. Рог 1ће зесопс! тШМА зедиепсе 
тос1егп ћитапз сИбегес! ггот еасћ о!ћег ћу 10.9 ±5.1 апс! 1ће Меапс1ег1а1з сИВРегес! т 35.3 
±2.3 ггот тос1егп ћитапз. Тће тШКА зедиепсе о! 1ће зесопс! Кеапс1ег1а1 \уаз сотрагес! 
\уПћ а рагИси1аг тос1егп ћитап зедиепсе, кпо\уп аз 1ће ге!егепсе зедиепсе. БШегепсе ггот 
ге!егепсе тос1егп ћитап зедиепсе \уаз т 22 розПгоп, (27 гог 1ће ћгз! Меапс1ег1а1) \ућИе 1ће 
1\уо Меапс1ег1а18 с1Шегес1 ггот еасћ о!ћег т 12 розПгопз. 8едиепст§ о! а 1ћ1гс1 Меапс1ег1а1 
тШКА сопћгтес! ргеугоиз гезић зтсе 1ће сИНегепсе ггот тос1егп ћитапз \уаз т 34.9 ± 
2.4 розПгопз. 

Тће сопс1изгоп \^аз 1ћа1, §1уеп 1ће аћоуе гап§ез ш сИНегепсез, 1ће Меапс1ег1а1з тШМА 18 
з^аИзИсаПу сНбегеп! ггот тос1егп ћитапз тШМА. \Уе 1ћтк 1ћа1 1ћ1з сопс1изгоп 13 сгоио1га1 
зтсе гезићз апс! сћзсиззгоп т зесИоп 5 зћо\у 1ћа1 Шз зИиаИоп 13 аћзо1и1е1у 1урк;а1. Тћ1з 
&с1 сап ће а1зо арргес1а1ес1 ш Р1§. 1. 

ће! из сопИпие \уИћ оиг ехатр1е. А тос1егп ћитап гоззП, 60,000 уеагз-о1с1, (оИег 
1ћеп 1ће 1ћгее Меапс1ег1а1 гоззПз) \уаз сћзсоуегес! т 1974 т 1ће с1гу ћес! о! ћаке Мип§о т 
Аиз1гаћа. КесепНу, зоте зедиепсез о! ћ1з тШКА ууеге ех!гас1ес1 ггот гга§теп1з о! ћ1з 
зке1е!оп ЈјЈ апс1 ггот сИНегепсез ће!\уееп Мип§о тШМА апс1 ћут§ аћоп^тез тШМА апс1 
сопс1ис1е 1ћа1 Мип§о тап ће1оп§з 1о а 1теа§е сИуег§т§ ћегоге 1ће тоз! гесеп! соттоп 
апсез!ог о! соп!етрогагу ћитапз. А1зо т 1ћ1з сазе, 1ће аг§итеп1 18 <1оио1га1, т 1ас1, гарИ 
ехИпсИопз о! тШМА зићрорНаИопз аХ а11 зса1ез аге те11 еуИеп!; т Р1§. 4. 

Тће сопс1изшп дуаз 1ћа1 ћоШ Кеапс1ег1;а1з апс1 Мишго тап зћоиИ ће ећтта!;ес1 ггот 
оиг апсез!;гу II \уаз аг§иес1, т Гас1, 1ћа1 1ће сћз1;апсе о! Меапс1ег1;а1з 1гот ћут§ ћитапз 
\уаз 1оо 1аг§е апс! 1ћа1; Мип§о сагг1ес1 а тШМА лућшћ сћзарреагес! ћот тос1егп ћитапИу. 
Оп 1ће соп!гагу, И 13 роззЉ1е 1ћа1 1ћ1з 13 по! 1ше зшсе опе сап оћзегуе 1ћ1з тШКА 
рћепотепо1о§у т а реггесНу т!ег-ћгеес1т§ апс! (пис1еаг БМА) ћото§епеоиз_рори1а1шп. 
1п 1ас1, зехиаПу гергос1ист§ пис1еаг Б^А ћаз а сотр1е!е1у сИНегеп! з^аИзИсз јб,^,!^ апс1 
т 1апго рори1а1шпз 1ће сИз1апсе 1ог а1тоз! а11 раиз о! тсИу1с1иа1з сотсИе \уИћ 1ће ауега§е 
уа1ие [20(. 

УЈе у^оиИ ћке 1о сопсћПе ћу а ћз! о! ореп ргоћ1етз. Рћз! о! а11 \уе \уоиИ ћке 1о сотри!е 
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Ље ргооаНПНу сПпбИу гог Ше теап сНб!;апсе А. \Уе аге т ргтс1р1е аН1е 1;о раттПу сотри^е 
а11 тотеп{;б о\ 1ће гапс1от уапаИе Л го11о\^т§ са1си1а1гопб т бесИоп 3 Ни1; \уе аге по! аН1е 
дХ Ше тотеп! 1о §1Уе ап ехрНсН ехргеббгоп о\ гћв ргооаНПНу с1еп8И;у. Моге 1трог1;ап{;, \уе 

\уоиИ Нке 1о Нпс1 1Не ехрПсН јот! ргоНаНПНу гог р 2 , Рз, ТЧоИсе 1На1 \уе аге аН1е 1о 

§1Уе Љ18 ргођађПИу оп1у тсНгесИу Ну 1Не ргосеббеб т раНН-Нохеб о{ П§. 3. РтаПу, \уе 
\уоиИ Нке 1о ећагас!еп2е 1Не Ите НеНаугог о{ 1ће тахтшт Ш81апсе, \уН1ећ теапб 1о Нпс1 
1Не ргосебб гог А та х о! \уН1сН \уе Науе а геаНгаИоп т П§. 4. 

АРРЕ^Б1Х 1 

\Уе §1Уе Неге а уегу б1тр1е с1еп>а1кт о{ ап ехрНсИ гергебеп!а1гоп гог р п {х). \Уе Нгб! 
бНо\у 1На1 

Рп(х) = Њ с 8 ) Ј2 ( П Т^ГТ" ) вхр(-с г х) . (21) 

\в=2 / 1=2 \з=2;зф1 ° а ° 1 ) 

II сап ће сНгесИу уепНес! 1На1 1Не аНоуе едиаИоп ћоИб гог п = 3 ассогсНп§ 1о апс! 
(|Т2"ј) . Риг1Нептгоге, аббитш§ 1На1 И НоНб гог а {руеп п — 1, (гот ()11|) апс! ()12|) \уе ођ1ат 

/ п \ п— 1 / п \ \ ( п \ п ^ I П 1 \ 

Рп{х) = П сЛ __ П _ ехр(-с г ж) - ( ЈЈ сЛ ^_ П _ ехр(-с п ж) . 

\в=2 / 1=2 \з=2;зф1 Сз ° 1 ј \з=2 ! 1=2 \з=2;зф1 С « ° 1 ј 

(22) 

\{ \уе сотраге (ј2"Тј) апс! (}2"2"|) \уе бее 1На1 1Неу сотсИе ргоуИес! 



- ( П с *) ( П — гтг ] ех Р(- с ^) - (п с 8 \ |_ ( ЈЈ гзтг ) ех Р(- с " ж ) = , 

\5=2 / \з=2;зфп С * С ™ / \5=2 / 1=2 \$=2;&ф1 С * 4 / 

(23) 

"уућ1сћ НоНб аббитес! 1На1 



ТНегегоге, а11 ^На!; \уе пеес1 1;о ргоуе 1Не ргеНт1пагу гергебеп^аИоп (|2Ц) 1б 1На1 (|24|) 
НоИб. То геасН 1НЈ8 §оа1 1е1 иб с1еНпе 1Не ћа§гап§е ро1упоппа1 

СК*) = ±сЈ П • (25) 

1=2 \ 3 =2;зф1 Св 4 
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II 18 1ттес11а1е 1о уепгу 1ћа1 гог еуегу I бисћ 1ћа1 2 < I < п опе ћаз <3(с;) = с\. 8шсе 1ће 
с1е§гее о! 1ће ро1упоппа1 18 а! тоб! п — 2 апс! зтсе П сгоббеб 1ће аћоуе п — 1 рот!б П 18 
песеббагПу (Ј(ж) — х апс! ш рагИси1аг (5(0) = Тћеп, бтсе ћу с1ећш1гоп 

= П ^-) = (п^)е( П ^т) , (26) 

г=2 \ 3 =2;8^1 С 8 С 1 / \а=2 / 1=2 \з=2;8ф1 С $ 4 / 

едиаИоп §1Ц ћоИб апс1 (Ј2Ц) 1б с1етопб1га1ес1. 

Гш1ћегтоге, ћу а б1тр1е са1си1а!гоп опе сап бћо\у 1ћа1 

(П С )Т,( П — ) = (-1)' (2* - 1) ^ П ^ . (27) 

\Г=2 / \8=2 8ф1 Сз-С1) П + 5 

апс1 ћпаИу \\ге ћауе 1ће б1тр1е бит герге8еп1а!гоп гог 1ће соа1ебсеп! с1епбПу сћ81гЉи1гоп 

Рп(х) = Е (-1)' (2/ - 1) сЛ П — ехр{- с х х) . (28) 
г=2 \ 5 =1 гг + ' 5 / 

АРРЕ^Б1Х 2 

\Уе бћолу ћеге 1ћа1 1ће ргоћаШПу с1епбПу д(г/™, г^") 1б сопб!ап1 гог а §1уеп п \ућеп 
1ће ћпп! о! 1аг§е 1б реггогтес!. 

А1 а §1уеп Ите т 1ће раб1, 1ће тшгоег о{ апсеб!огб о{ а11 тсИу1с1иа1б о{ а рори1а!гоп 
1б I. А1 ап т!егтесиа1е Ите, аћуауб т 1ће раб1, 1ће пингоег о{ апсеб!огб 18 к > I. Тћ1б 
шеапб 1ћа1 апу о{ 1ће / тсИуИиак 1б ап апсеб!ог о{ опе оге тоге о{ 1ће к шсПу1с1иа1б 1.е., 
апу о{ 1ће / ћгапсћеб ћаб опе ог тоге бић-ћгапсћеб. ће! иб са11 г\ 1ћ1б (т!е§ег) пипгоег о{ 
бић-ћгапсћеб гог тсНу1с1иа1 %, 1ћеп, Ј2\=г т\ = к \упћ г\ > 1. ће! иб са11 Г; 1ће епбетИе о{ 
г[, г\ бисћ 1ћа1 Ј2\=1 т\ = к апс1 г\ > 1. 

ће! иб с1ећпе //(г^, ... г г ) аб 1ће ргоћаћППу гог г[, ... г\. \Уе ћгб! бћош 1ћа1 1ћ1б ргоћаћПИу 
1б сопб!ап1 оп Г^ 1ог апу / < к. 

Аббите 1ћа1 /г+1(^! +1 , •••^+1) Ј8 сопб!ап1 оп Г; +1 . Соа1ебсепсе 1трћеб 1ћа1 опе о! 
г[, ... г\ едиак 1ће бит о! 1дуо гапс1от сћобеп о! 1ће г 1 ^ 1 , ... г\+1 дућће 1ће гетатт§ / — 1 
сотсИеб. Тћеп, ассогсПп§ 1о 1ћ1б гше, /г(г', ■■■г\) 1б сопб!ап1 оп Г^. То ћауе 1ће ргоо!, П 
1б по» биШсш! 1о гетагк 1ћа1 Јк{ г 1, ■■■ г к) сопб!ап1 оп Г^,. 1п 1ас1, а11 т\ тиб! едиа1 опе, 
1.е. Д(1, ... 1) = 1 "^ћИе П уашбћеб е1бе"\уеге. 



22 



N0^, 1е1 из геса11 Љак 1ће 1ће пипгоег о! оЊргт§ о! Ше к апсеб^огб аге гј^ ЛГ, , 77^ ЛГ 

ш1ћ Х)?=1 ^ — 1- Аззите пош Љак а ргеугош 1лте 1ће питћег о! апсеб!;ог8 13 п < /с апс! 
аззите Ља1; Ље пипгоег о! зић-ћгапсез о! апу о! Љет 18 г", ...г". Тћеп, 1;ће пипгоегз 77" 
\уШ ће оћкатес! ћу Ље зит о! г™ о! Ље 77^ 77^ сћозеп ак гапс!от. 

1Чо\у 1е1; из гесаП Ља1 1_Г=1 Г Г = ^> Шегегоге, 1аг§е к ппрћез 1ћа1 гог аћпоб!; а11 роззЉ1е 
сћошез оп Г„ Ље п пипгоегз г™ тиб1 ће о! огс!ег к. \Уе сап с!еппе г™ = а™ к ткћ 5_Г=1 а™ = 
1 апс! Ше пипгоегз < а" < 1 о! огс!ег 1. Гигкћегтоге, зтсе 5_*=1 ^ — 1> дае аззите _ћа. 
а1тоз1; а11 о! Ље 77* аге о! огс!ег 

\Уе сап по\у 1;аке 1ће ћпШ о! 1аг§е к аЊег Ше ћтН о! 1аг§е ЛГ. 8тсе Ље 77™ аге Ље зит 
о! г™ = а™ к о! Ље 77^ 77^ апс! зтсе ћот ЈећпШоп 5__=1^ — 1 ^Ић 77^ о! огс!ег 1//., 
опе ћаз 77™ = ћт/^оо г™ /к = а™. 

ГтаПу, зтсе /г(г", ...г") 18 сопз!;ап1; оп Г„ опе ћаз _ћа_ 5(77", 77™) 18 сопз!;ап1; оп 

52=117? = !. 
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